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Soru 1) x* + 4x3 - 5x? - 1 = 0 denkleminin
¢oziiminde kullanilan {glinci  dereceden
yardimci denklemi elde ediniz. (20 puan)

x yerine x-1 konulursa x* - 11x? + 18x - 9 = 0
distirilmis polinomu elde edilir. Bu polinomu
(x?+kx+l) (x*-kx+m) seklinde ¢arpanlara ayirirsak
m+l-k? = -11, k(m-1) = 18 ve Im = -9 elde edilir. Ilk
iki denklemden m=(k?+q+r/k)/2 ve I=(k*+q-r/k)/2
elde edilir ve bu sonuncu denklemde yerine
konursa ké - 22k* + 157k? - 324 = O ve buradan da
t3 - 22t% + 157t - 324 = O (i¢lincii derece denklemi
elde edilir.

Soru 2) x° - 6x3 + 11 polinomunun diigiirilmis
polinomunu elde ediniz. (20 puan)

Polinom besinci dereceden oldugundan
disirilmisi  dordincii  dereceden terim
bulundurmaz. Verilen polinom bu nedenle zaten
disdrdlmistir.

Soru 3) GF(27) cismini  olusturmada
kullanilabilecek tiim indirgenemez polinomlari
bulunuz. (20 puan)

GF(3) = {0,1,2} cisminin (glincii dereceden bir
genislemesi bize GF(27) cismini verir. Bizden
istenen tim Uglincii dereceden indirgenemeyen
polinomlar: bulmamizdir. Bu polinomu x*+ax?+bx+c
ile gosterirsek ve a,b ve ¢ katsayilarinin GF(3)'ten
alinabilecegini  hatirlarsak aranan polinomlarin
X3+2x+1, X3+2x+2, x3+x°+2, x3+2x%+1, x3+x°+x+2,
x3+x2+2x+1 ve x3+2x%+x+1 oldugu gériiliir.

Soru 4) Yedinci dereceden déngtisel polinom
olan (x”-1)/(x-1) polinomunun Q[x] halkasinda
indirgenebilirligini inceleyiniz. (20 puan)

Teoreme gore p asal iken p-inci dongisel
polinomun indirgenemez oldugunu biliyoruz. §iinkii
x yerine x+1 konularak elde edilen polinomun
indirgenemez olusu p-inci dongiisel polinomun
indirgenemezligine denk oldugundan Eisenstein
kriteri bize sonucu verir.

Soru 5) Besinci dereceden bir polinomda
koklerin dérderli garpimlarinin toplamini elde
ediniz. (20 puan)

P(x) = ax®+bx*+cx3+dx?+ex+f = O denkleminin
kokleri X1, X2, X3, X4 Ve X5 ise
P(x) = a(x-x1)(x-Xx2)(x-X3)(X-X4)(X-X5)
yazilabilir. Buradan parantezler a¢ildiginda
P(x) = a[x° - (X1+X2+X3+Xa+X5)X* +
(X1X2+X1X 3+ X1X 4+ X1 X5+ X 2 X3+ X2X 4+ X 2X5+X3X 4
+X3X5+X4X5)X3-
(X1X2X 3+ X1 X2 X4+ X1X2 X5+ X1 X3X 4+ X1 X 3X5+X1X4X5
FX2X3X4+X2X3X5+X2X4X5+X3X49X 5)X 2+
(X1X2X3X4+X1X2X 3X5+ X 1X2X4X5
+X1X3X4X5 +X2X3X4X5)X - X1X2X3X4X5]
=0
elde edilir. Koklerin dérderli ¢garpimlarinin toplami
x i¢eren terimin katsayisi oldugundan
x1x2x3x4+x1x2x3x5+x1xgx4x5+x1x3x4x5+x2x3x4x5=e/a
elde edilir.
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