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Soru 1) a|b ve c|d ise a+c sayisi b+d toplamin
boler mi?

a=2,b=3,c=6ved=12 ikena+b =5, c+d =
18'i bolmez. En az bir ters ornek oldugundan
a+b, c+d'yi bélmek zorunda degildir.

Soru 2) a ve b tamsay! olmak iizere, a+5b
toplami 11 ile bélintyorsa 2a-b farkinin da 11
ile boliinebildigini gosteriniz.

k bir tamsay! olmak iizere a+5b = 11k olsun.
a+bb+11a-11b = 11k+11a-11b olup 11 ile béliiniir.
Yani 12a-6b farki da 11 ile bélinir. Bu da
6(2a-b) sayisinin 11 ile bsliindigiini gosterir.
(6,11) = 1 oldugundan 11, 2a-b farkini

bolmelidir.

Soru 3) n cift iken ¢(2n) = 2¢(n) oldugunu
gosteriniz.

h ¢ift ise a bir pozitif tamsay! ve b tek say!
olmak lizere n = 2% seklinde yazilabilir. 2 ile b
aralarinda asal olduklarindan o(n) = 2%lp(b)
oldugu agiktir. 2n = 2%b geklindedir. b tek
oldugundan o(2n) = o(2%b) = ¢(2*)e(b) =
2%(b) olur. ¢(2n) = 2-2%lp(b) yazilirsa bu
o(2n) = 20(n) oldugunu gosterir.

Soru 4) 2x3+xy-7 = O Diophant denkleminin
tiim ¢oziimlerini bulunuz.

2x3+xy = 7 denklemini x(2x°+y) = 7 olarak
diizenlersek x ve y birer tamsay: olduklarindan x,
7'yi bolmelidir. Yani x = 1, -1, 7 veya -7 olabilir. x
=lisey=5x=-lisey=-9,x=7isey=-97. x
= -7 isey = -99 olmalidir.

Soru 5) ax = b (60) kongriiansinda a ve b
sayilarini kongriansin 5 adet ¢éziimi olacak
sekilde belirleyiniz.

Verilen kongriiansin ¢éziim sarti (a,50) = d|b
olmasidir. Bu durumda tam d tane ¢oziim
vardir. O halde d = 5|b olmalidir ve k bir
tamsayr olmak izere b = 5k seklinde
olmalidir. d = 5 olmasi i¢cin a = 5, 15, 35, 45
(50) olmalidir.
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