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Soru 1) Ds = {a,b|a®=b%=(ab)?=e} grubunda |[Soru 3) Z3o toplamsal grubunda <25>

x=aba® elemaninin mertebesini bulunuz.

(ab)? = e olup ab = (ab)* = ba? = ba’ oldugundan
x%= a®ba*a’ba’ = ababa® = a®bba’a® = a'® = (a®) =
e oldugundan x'in mertebesi 2 olur. Bu iglem
yapmadan x'in bir yansima olusundan da goriiliir.

Soru 2) C3o devirli grubunun Cio altgrubuyla
bélim grubu olusturulabilir mi? Neden? Cso
grubu a ile retilebiliyorsa Cio altgrubunun
reteci ne olabilir?

Cso devirli grubu degismeli oldugundan her alt
grubu normaldir ve bélim grubu olusturulabilir. Cio
altgrubu @ ile dretilebilir: (a®)? = a®, (a®)® = o,
(03)4 - 012, (03)5 - 015, (03)6 - (118, (03)7 - (121, (03)8 -
a®*, (@®)° = a¥, (a®)"° = a* = e'dir. Benzer sekilde
(30,k) = 3 olacak sekildeki her bir k sayisi igin de
a®, Cioun bir ilreteci olur. Yani a°, a® ve a?

elemanlar da birer iiretectir.

altgrubunun elemanlarini ve bu altgrubun
hangi gruba izomorfik oldugunu belirleyiniz.
Bu altgrup normal midir?

25> = {25, 20, 15, 10, 5, O} olur. Dolayisiyla tek
elemanla iretilen ve 6 elemanli olan bu altgrup Ce
altgrubudur. Z3o devirli grup olup degismelidir ve
dolayisiyla her altgrubu normaldir.

Soru 4) f:6-56, f(x)=x? bir homomorfizma
ise 6 grubunun degismeli  oldugunu
gosteriniz.

a, b € 6 igin f bir homomorfizma olup f(ab) =
f(a)f(b) olur. Yani (ab)? = a®b? olur. Buradan abab
= aabb ve ba = ab elde edilir ki bu da her a, b igin
dogru oldugundan G degismelidir.

Soru 5) f:Z—»3Z, f(n) = 6n ile tanmh f
fonksiyonunun  tiriinii  belirleyiniz  ve
gekirdegini hesaplayiniz.

f islem korur, birebirdir ancak orten degildir.
Dolayistyla bir monomorfizmdir. Cekirdegi ise

Ker f ={neZ : 6n=0} = {0}
olur.
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