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CEVAP ANAHTARI

Asagidaki sorularin cevaplarini bosluklara yaziniz.

1. y=4@1-x°) ve
grafikleri tarafindan sinirlanan bdolgenin alanimi
bulunuz. (10p.)

y=1-x* fonksiyonlarmimn

Once verilen fonksiyonlarin eksenleri kestigi
noktalar1 bulalim:

y=1-x*=0=x=1vx,=-1
y=41-x*)=0=x=1vx,=-1

A=A+A =2A =2A,

A=2A =2-2=14br

2. x> ~y®>=16 ve x=5 fonksiyonlarmin grafikleri
tarafindan sinirlanan bélgenin, y -ekseni etrafinda

dondiiriilmesiyle meydana gelen donel cismin
hacmini bulunuz. (10p.)

Fonksiyonun eksenleri kestigi noktalar:

X =y +16=>25=y*+16=>y=-3vy=3

Ayrica, X =4/y?+16 olarak yazilabilir.

V= ﬁj- [52 —-(Jy? +16)2}dy

=7rj[25—y2 ~16 dy
-3




3. I%dx integralini hesaplayiniz. (10p.)
X(x*—4)

Verilen rasyonel ifadeyi basit kesirlere ayirabiliriz:

3x-1

-1 A B C
X(x* —4)

= +
X(X—=2)(x+2) X x—-2 Xx+2

3x—1=A(X—=2)(x+2) + Bx(x+2) +Cx(x—2)

Xx=0=>-1=-4A= A:%
5
x:2:5:8B:>B:§

x:—2:>—7:8C:>C=—%

3x-1 1 1
Ix(x2—4) dx:zjx

=1In|x|+§ln|x—2|——In|x+2|+C
4 8 8

—j—d —= molx

bulunur.

4. je’x sin xdx integralini hesaplaymiz. (10p.)
0

Once belirsiz integrali hesaplayalim:

I =J.e‘X sinxdx integraline kismi integrasyon

uygulanirsa,

U =sin X = du = cos xdx
dv=e*dx=>v=—-e"

| =—e*sinx Jr'fe‘X cos xdx

%r_/
|1

Burada |, integraline tekrar kismi integrasyon

uygulanirsa,

U = €0S X = du = —sin xdx

X

dv=e*dx=>v=-e"

| =—esinx+(—e™* cosx—je‘X sin xdx)
—

| =—e*sinx—e “cosx—I

21 =—e*(sin X+ coS X)

—X

| =——(sin X +cos X)

Simdi has olmayan
koyulursa,

integralde smirlar yerine

© b
Ie’x sin xdx = lim | e *sin xdx

b—w

b

= Iim(_e2 (sin X +Cos X)J

b—w

0
-0

_ab
:lljim{ ez (sinb+cosb)+e7(sin0+cosO)

_1
2

elde edilir.

|



2

5. I ZX dx integralini hesaplaymiz. (10p.)

X°+4
X =2tant degisken  donlisimii  yapilirsa,
dx = 2sec’ tdt elde edilir. Boylece,
2 2
jw ec’ tdt = J& 2sec” tdt
4tan“t+4 4(tan“t+1)
=2| Atan"t) ettt
4sec’t
=2 tan” tdt

:Zf(seczt—l)dt
=2Isec2tdt—2j'dt
=2tant-2t+C

_2——2Arctan( J+C
2 2

= x—2Arctan(gJ+C

Burada gztant ve t:Arctan(gj oldugu

kullanilmustir.

3
6. n=4 igin I(X3+1)dx integraline yaklagsik bir
1

sonu¢ elde edebilmek i¢in Yamuk kuralim
kullaniniz. (10p.)

b
Yamuk Kurali: I f(x)dx =T, yaklagimidir. Burada,

a

T =%[f(xo)+2f(x1)+---+2f(xn1)+ f(x,)]

n=4 icin AX:3—_1:1
4 2

<
Il
-
=
Il

N | W

,x2:2,x3:g,x4:3

T, z%‘l{f(m i (g}r £(2)+ f (g}r f(3)}

T, = 1{2 23—5 29+2@+28}
4 8 8

T,~2 24321184133, 0
71 IS

T, ~22,5

7. \/_\/ \/ dizisinin yakinsak olup

olmadigini behrleylnlz. (10p.)
Verilen dizi asagidaki gibi yazilabilir:

3]/2 3]/4 31/8 .. 31/2"

Dizinin genel terimi, a, =3">" dir.
Once dizinin monotonlugunu inceleyelim:

1/2m 11 1
h 3 N o 2n _ 2n+1 _ 1
g =3 =37 =—
a, 3 7

<1

oldugundan verilen dizi azalandir.
1

2—1n >0 oldugundan 37 >3° =1

olup verilen dizi alttan 1 ile sinirhdir. Verilen dizi
azalan ve sinirl oldugu i¢in yakinsaktir.



8. f(x)=e® fonksiyonunun azé merkezli

Taylor serisini bulunuz. (10p.)

f(x)=e?, f(ljzl
e

e (1

f/(x) =20 f' (EJ
Vuyﬂeﬁf( ]

1
fm X :_ —2x fm
) (3)--

<'DIJ>

umzf@pﬁxm (Xx—a) +---

(x—a)+ f ;(?)

oldugundan,

1 o2 1) 4 1 8 1y
e == X—= [+ — | X—= | —— | X==| +--
e e 2 2le 2 3le 2
(. 2 1) 4 1\ 8 1)’
=—|1-—| X—= | +=| X—=| —=| X—=| +--
el ul” 2) 210" 2) 3" 2

= li%(x_%j (_1)k

€10

bulunur.

= k -
9. ——— serisinin yakinsak olup olmadigini,
§:w2+nz Y P s

k=1
limit oran testi kullanarak belirleyiniz. (10p.)
Verilen serinin genel terimi:

L n
" (n*+1)* n*+2n°+1

dir.

Genel terimi bnzi3
n

olan, yakinsak oldugunu

bildigimiz Z

n1 N

p-serisini kullanirsak

Ilma——llm n =1>0

n®
o noent 420 +1 1

oldugundan limit-oran testi geregi, verilen seri de
yakinsaktir.

10. > k*2*(x—1) kuvvet serisinin yakinsaklik

k=1

yari¢apini bulunuz. (10p.)

Oran testi yardimiyla bu serinin yakinsak olup
olmadigini belirleyebiliriz.
an — n324n(x_1)n’a :(n+l)324(n+1)(x_1)n+1

n+1

fim || (n+nz“z%x ~1)"(x-1)|
ol g w n®2""(x-1)" |
_16nn(”+1j(x—n-<1
n—o0 n
=16[x-1 <1
1
=x-1<=
16

oldugundan R = L dir.
16

Smav siiresi 90 dakikadir. Basarilar.
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