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Soru 1) a+3b toplami 7 ile béliintiyorsa 2a-b
farkinin da 7 ile béliinebildigini gosteriniz.

7, a+3b'yi bolersek k bir tamsayi olmak iizere a+3b = 7k
yazilabilir. Bu durumda a+3b-7b =7k-7b olup 7 ile
boliiniir, yani a-4b = 7(k-b) de 7 ile béliiniir. Bu durumda
a-4b + 7a = 7(k-b) +7a = 7(k-b+a) olup 7 ile béliiniir,
yani 8a-4b farki da 7 ile béliinir. Bir baska deyisle
4(2a-b) 7 ile béliinir. 7 ile 4 aralarinda asal oldugundan
7, 2a-b farkini béler

Soru 2) p ile q iki farkli asal sayi olmak lizere
o(p-q*) = 108 ise p ve q sayilarini hesaplayiniz.

o(p-q*) = 108 ifadesi p ve q* aralarinda asal oldugundan
o(p)o(q®) = 108 yazabiliriz. Bu da (p-1)(g3-q?) = 108
demektir. 108'in tiim garpanlari kontrol edildiginde p =
7 ve q = 3 bulunur.

Soru 3) p ve q farkli asallar olmak lizere n =
pq seklinde yazilabilen tim miikemmel sayilar
belirleyiniz.

n = pq milkemmel sayi ise t(n) = 2n olmalidir. Yani t(pq)
= 2pq ve denk olarak

1+p+q+pq=2pqg
olmalidir. O halde

pg=p+q+1
veya
+1
|0=—q
g-1

elde edilir.q=2 ise p=3,q = 3 ise p = 2 elde edilir ki
iki halde de n = 6 miikemmel sayidir. ¢ > 3 ise g-1, q+1
sayisini bélmeyeceginden n = pq miikemmel olamaz.

Soru 4) Iki tamsayinin kareleri farkinin 4
modunda 2 olamayacagini gosteriniz.

Bir tamsayinin karesi 4 modunda O veya 1 olabilir.
Dolayisiyla iki tam karenin farki 0-0, 0-1, 1-1 veya 1-0
olabilir. Bunlar da 4 modunda O, 1 veya 3'e denktir.
Yani 2 olamaz.

Soru 5) (a,b) = 1 ise (a+b,a®+b?-3ab) sayisinin
1 veya 5 oldugunu gosteriniz.

(a,b) = 1 olsun. a®+b2-3ab = a®+b%+2ab-5ab = (a+b)?-5ab
olur. d = (a+b,a®+b?-3ab) dersek d = (a+b,(a+b)?-5ab)
olur. Buradan d, a+b'yi ve (a+b)?-5ab'yi bslecektir. Bir
k tamsayisi igin a+b = dk yazilabilir. d, ayni zamanda
(a+b)?-Bab'yi béleceginden bir t tamsayisi igin (a+b)?-
5ab = dt yazilabilir. Buradan (dk)?-5ab = dt olur. Yani
(dk)?-dt = Bab olur. Sol taraf d ile béliinebildiginden
5ab ¢arpimi da her a, b ikilisi igin d ile béliinir. Bunu
garantileyen tek durum d'nin 5'i bolmesidir. Bu da d'nin
1 veya 5 olmasiyla miimkiindiir.
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