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Soru 1) @:% ise n sayisinin alabilecegi

en kiigiik 3 degeri hesaplayiniz.

o(n) 1] 4 o : :
=~ =T]|1-= |=— oldugundan ilk olarak hangi

n P( Pj 1 7 ?
p asallarinin  n sayisinin  bélenleri  oldugunu

belirlemeliyiz. Sirasiylap = 2, 3,5,7,11,13,17, ..

icin 1—% - 1/2, 2/3, 4/5, 6/7, 10/11, 12/13,
16/17, ... olur. Bunlardan garpimi 4/13 olanlar ise
2, 3 ve 13 olur. Yani n sayisi n = 2°3°13¢ geklinde
olmalidir. Bu o6zellikteki en kiigiik sayilar 2-3-13 =
78, 22.3.13 = 156, 23.3.13 = 312, 23213 = 234
seklinde oldugundan en kiigiik tgl 78, 156 ve 234
olur.

Soru 2) i) x7+16x1+12x5+11 polinomunun 5
modundaki tiim ¢oziimlerini hesaplayiniz.

Fermat'nin kiigiik teoremi geregi (x,5) = 1 iken,
yani x=1, 2, 3, 4 (5) iken x*=1 (5) veya denk olarak
x°=x (5) yazabiliriz. Bu durumda
X17E(X5)3XZEX3XZEX5EX (5)[ XI4E(X5)2X4EX2X4EX65XZ
olup x7+16x'*+12x%+11 = x+x?+2x+1 = x*+3x+1 = x*-
2x+1 = (x-1)? olup tek kok x=1 (5)'tir. x=0 (5)
durumunda ¢oziim olmadigi da agiktir.

Soru 3) a ve b tamsayilar olmak lizere a+b
toplami 5 ile béliinebiliyorsa a+11b sayisinin da
5 ile boliinebildigini gosteriniz.

a+b toplami 5 ile bélinebiliyorsa k bir tamsayi
olmak lizere a+b = 5k yazabiliriz. Bu durumda
a+llb = a+b+10b = Bk+10b = 5(k+2b) olur ve
parantez igi bir tamsayi oldugundan a+11b sayisi
da 5 ile béliindir.

Soru 4) 5'in ikinci dereceden bir kalan oldugu
tim asallari belirleyiniz.

[%] = (%)(—1)52_1?2_1 =1 olmasi igin [gj =1

olmasi gerekir. 5 modundaki ikinci dereceden
kalanlarin 1 ve 4 oldugunu hatirlarsak istenen
asallarin p=1 veya 4 (5) ya da denk olarak p=1
veya 9 (10) olacagini buluruz.

Soru 5) a, 29 modunda bir birim ise
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29) (29

oldugunu gosteriniz.
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Siire 70 dakikadir. Bagarilar. inc




