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Soru 1) a+3b toplami 7 ile béliintyorsa a-4b
farkinin da 7 ile béliinebildigini gosteriniz.

a+3b, 7 ile bolunebiliyorsa k bir tamsayi olmak
Uzere a+3b = 7k yazabiliriz. a-4b = a+3b-7b =
7k-7b = 7(k-b) yazilabilir ve k-b bir tamsayi
oldugundan a-4b farki da 7 ile bollnebilir.

Soru 2) i) ¢(2¥) sayisini hesaplayiniz.
ii) n ile aralarinda asal ve n'den kiigiik pozitif
dogal sayilarin toplami 128 ise n kagtir?

) @(2%) = 2k — 2k-1 = 21 glyr,

i) n ile aralarinda asal ve n’den kuguk
pozitif ~dogal sayillarin toplami  n.p(n)/2
oldugundan n.@(n)/2 = 64 olur. Buradan n.p(n) =
27 elde edilir. n sayisi 2”yi boleceginden n = 2k
seklindedir ve ¢(n) = 2% olur. Yani 2k.2kt = 27
ve k = 4 bulunur. Yani n = 24 = 16 olur.

Soru 3) p ve q farkh asallar olmak iizere
1((pq)?) = 217 ise p+q toplami kagtir?

t bir carpim fonksiyonu oldugundan t((pq)?) =
t(PAHL(g?) = (L+p+p?)(1+q+g?) = 217 = 7-31 demektir.
Deneme yoluylap=2veg=5veyaq=2vep=5
bulunur. Yani p+q = 7’dir.

Soru 4) Iki tamsayinin kareleri toplaminin 4
modunda 3 olamayacagini gosteriniz.

Cift sayillarin kareleri 4 modunda O'a, tek
sayilarin kareleri ise 4 modunda l'e denkfir.
Dolayisiyla iki tamkarenin foplami 4 modunda 0+0
= 0, 0+1 = 1+0 = 1 veya 1+1 = 2 olabilir. Olamayacak
tek deger 3'tiir.

Soru 5) Fn Fibonacci dizisi F1=F2=1ven>0
igin Fne2 = Fnet + Fn ile tanimlanir. Her pozitif
k tamsayisi igin 5|Fsk oldugunu gosteriniz.

Timevarimla ispat yapacagiz:
k =1igin F5 = 5 olup 5 ile baliiniir.

k igin dogru olsun, yani 5|Fs olsun. O halde t bir
tamsayi olmak iizere Fsk = 5t yazabiliriz.

k+1 igin dogru oldugunu yani 5|Fsq.1 oldugunu
gostermeliyiz.

Fs(e1) = Fokes = Fskea + Fskes = (Fskes + Fske2) + (Foke2 +
Fske1) = Foke3 + 2F 52 + Foket = (Fske2 + Foket) + 2(Foket
+ Fsk) + Fske1 = Fskez + 4Fske1 + 2F5x = (Foket + Fsk) +
4Fsk.1 + 2Fsk = BFske1 + 3Fsk = BFske1 + 3-Bt = B(Foket
+ 3t) olup Fsk1 de 5 ile béliinir. O halde 6nerme
her n igin dogrudur.

Siire 70 dakikadir. Bagarilar. inc




