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Soru 1) Iki ardigik dogal sayinin aralarinda
asal oldugunu gosteriniz.

n ve n+1 sayilarinin obebine d diyelim. d|n ve
d|(n+1)’dir. O halde d|[(n+1)-n] yazilabilir. Bu da
d|1 demektir.

Soru 2) -3 sayisinin bir ikinci dereceden kalan

oldugu tiim asallari belirleyiniz.
[_—BJ = [_—lj [gj olup sagdaki iki parantezin
p p/\p
ayni anda 1 veya -1 olmasi gerekir. ilk durumda
p-1
(-1) 2 =1olur.Budap=1 (4) anlamina gelir.

Ayni anda [gj =1 olmalidir. Yanip =1 (3)
p

olmasi gerekir ve buradan p = 1 (12) olmasi
gerektigi bulunur. Iki parantezin de —1 olmasi
durumunda p =3 (4) ve p =1 (3) olmalidir. Bu
iki kongruansin ortak ¢ozimu ise p = 7 (12)’dir.
Sonug olarak —3’Un bir ikinci dereceden kalan
olmasi i¢in gerek ve yeter sartin p =1 (12) veya
p =7 (12) olmasi oldugu ve kisaca p = 1 (6)
oldugu bulunur.

Soru 3) 121'in 32 tane koke sahip oldugu en
kiigiik iki n modunu belirleyiniz.

N formidiliindeki li¢ durumu sirasiyla inceleyelim. n
=0 (8) ise k+*1 = 5 ve k = 4 olur. Bu ozellikteki en
kiigiik n degeri n = 2335.7'dir.n=2 (4) isek-1=5
ve k = 6 olur. Bu 6zellikteki en kiigiik n degeri n =
2.3.5.7.11.13'diir. Diger hallerde ise k = 5 olur. Bu
ozellikteki en kiigiik n degeri n = 22.3.5.7.11'dir. Bu
li¢ degerin ilki ve Gglincisi en kiigik iki degerdir.

Soru 4) p Maobious fonksiyonu, p, q farkl iki
tek asal ve m, n, r pozitif dogal sayilar olmak
lizere p(2™p"q") sayisinin alabilecegi degerleri
m, n ve r'ye gore belirleyiniz.

m.n.r > 1 ise sonug 0’'dir.

m.n.r = 1 ise sonug (-1)% = -1 olur.

m.n =1 ve r = 0 ise sonug (-1)?>= 1’dir.

m.r =1 ve n =0 ise sonug (-1)?>= 1’dir.

r.n=1ve m =0 ise sonug (-1)%= 1'dir.

m, n ve r'nin sadece biri 1, digerleri O ise sonug
-1'dir.
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Soru 5) toplaminin 11 ile
béliinebildigini gosteriniz.
Fermatnin kiiglk teoremine goére 2°=1 (11)

yazabiliriz. O halde 2°°=1 (11) olur. Dolayisiyla
251=0 2%=4, 2%=8, 2%=5, 2%=10 olur. Benzer
sekilde 5°=1 (11) yazabiliriz. O halde 5%°=1 (11)
olur. Dolayisiyla 5%1=5, 5%=3, 5%=4, 5%=9, 5%=1
olur. O halde 2% + 5%=10 + 1 =0 (11) bulunur.

Siire 70 dakikadir. Bagarilar. inc




