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Soru 1) Hangi p asallari igin p?+8 sayisinin da
asal oldugunu belirleyiniz. (20 puan)

p = 3 i¢in 3%+8 = 17 asaldir. 3’den biiyiik asal sayilar
ornegin 3 modunda diisiiniildiigiinde k bir dogal say1
olmak iizere ya 3k+1 ya da 3k+2 seklinde ifade
edilebilir. ik durumda

p?+8 = (3k+1)%+8 = 9k2+6k+9 = 3(3k?+2k+3) olup;
ikinci durumda da

p?+8 = (3k+2)%+8 = 9k?+12k+12 = 3(3k2+4k+4) olup
3 ile boliinebildiginden asal olamaz. Yani sadece p =
3 igin p>+8 sayisi da asaldur.

Soru 2) Hangi n dogal sayilari igin (n+4)+3
sayisinin 7 ile béliinebildigini belirleyiniz. (20
puan)

n=1 i¢in 123, 7 ile boliinmez.

n=2 i¢in 723, 7 ile boliinmez.

n>3 i¢in (n+4)!, 7 ile boliinebildiginden 3 fazlas1 7
ile boliinemez. Yani hicbir n dogal sayisi i¢in bu
toplam 7 ile boliinemez.

Soru 3) p bir tek asal sayi olmak lizere
o(p°)* (p*)+ ... +o(p') = p%-p?
oldugunu gosteriniz. (20 puan)

Euler ¢ fonksiyonunun bir 6zelliginin
Lp(p)+o(p?)+o(p°)+ ... +o(p") = p"

oldugunu biliyoruz. n = 10 alinirsa
1+p-1+p?-pro(p’)+ .. +o(p'%) = p*°

elde edilir ve gerekli diizenlemeler yapilirsa istenen

sonu¢ elde edilir.

Soru 4) 5x + 4y = 7 (10)
kongriansinin ¢ozim kimesini bulunuz. (20
puan)

4x = 7-5x (10) olup, x degiskeninin 0’dan 9’a kadar
olan degerlerinin timi i¢in 7-5X, 4 ile
boliinmediginden biz deneme yoluyla uygun x
degerlerini segmeliyiz.

x =1 i¢in 4y =2 (10) ve 4y = 12 (10) ve (4,10) = 2
oldugundan y =3 (5) elde edilir. Yanix =1 1i¢iny =
3 ve y = 8 elde edilir. x degiskeninin 10/(10,4) =5
farkli degeri oldugundan diger x degerleri periyodik
olarak 3, 5, 7 ve 9 olarak bulunur. Karsilik gelen y
degerleri yine 3 ve 8 dir. Yani

¢ ={(13).(3.3), (53), (7,3), (9.3), (1.8), (3.8),
(5,8), (7,8), (9,8)} seklindedir.

Soru 5)  x*2-2x%+x-3=0(21)
kongrians  sisteminin  ortak
bulunuz. (20 puan)

¢ozumunu

21 birlesik say1 oldugundan verilen kongriians: 3 ve
7 modlarina indirgeyerek ayri ayri1 ¢ozmek ve sonra
ortak ¢oziimii elde etmek gerekir. 3 modunda x3 = x
(3) oldugundan verilen kongriians x-x = 0 (3) haline
gelir ve bunun ¢oziimleri de x = 0 (3) ve x =1 (3)
olarak bulunur. 7 modunda x’ = x (7) oldugundan
verilen kongriians x®-2x3+x-3 = 0 (7) haline gelir ve
deneme yoluyla bunun tek ¢6ziimiiniin x = 4 (7)
oldugu bulunur. O halde x = 0 (3) ve x = 4 (7)
kongriianslar1 ortak ¢oziilerek x = 18 (21); x =1 (3)
ve X = 4 (7) kongriianslar ortak ¢oziilerek de x = 4
(21) ¢oziimleri elde edilir.

Siire 70 dakikadir. Bagarilar. inc




