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. ~(aY a) |Soru 4) (am), (b,m) veya (c,m)den en az biri
Soru 1) Hangi p asal sayilar igin [Bj :_(Bj 1 ise ax+by+cz = d (m) kongriiansinin m? tane

oldugunu belirleyiniz.

(ij esitlii elde edilir. Buradan (EJ = 0 olmalidir. Bu
p p

da p | a olmasi durumunda mimkanddir.

Soru 2) (a,mn) = 1 ise (a-m,a+m) = 1 veya 2
oldugunu gosteriniz.

(a,mn) = 1 ise (a,m) = 1'dir. O halde (a-m,a+m) = d
diyelim. d | 2 oldugunu gosterecegiz. d | (a-m)ve d | (a+m)
oldugundan d | [(@+m)+(a-m)] = 2a ve d | [(@+tm)-(a-m)] =
2m’dir. Bu durumda (a,m) = 1 oldugundan d | 2 olmalidir.

Soru 3) n bir dogal say! olmak iizere hig bir
tamsayinin dordiinci kuvvetinin 7n+6 seklinde
olamayacagini gésteriniz.

Eger 7n+6 = x* olacak sekilde bir x tamsayisi
bulunabilseydi, x* = (x?)?> = 6 (7) kongriansinin
bir ¢6zumU de var olurdu. Halbuki 6, Q7'nin bir
elemani degildir. Yani 6, 7 modunda bir ikinci
dereceden kalan degildir. O halde bir dérdincu
kuvvet de olamaz.
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Oncelikle (E] :(Ej oldugunu hatirlayalim. (ij = -
p p p

¢oziimi oldugunu gosteriniz.

(a,m) = 1 olsun. O halde verilen tg¢ degiskenli kongriiansi
ax = d-by-cz (m) olarak dustnUrsek sag tarafin sabit her
bir degeri igin bu x’e gore tek degiskenli bir kongruans olur
ve (a,m) = 1 varsaydigimiz i¢in birtek ¢dzlime sahiptir.
Tabii ki d-by-cz ifadesi, m modunda x ve y’nin herbirisinin
m tane farkli degeri olacagindan m.m = mz2 tane farkli
deger alabilir ve bu degerlerin herbirisi i¢in kongrtans bir
tek ¢Oziime sahip olacagindan toplam m? tane ¢oziime
sahip olur.

Soru 5) (S) = 1 6zelligindeki tim p asallarini
belirleyiniz.

Gauss’un indirgeme kurali yardimiyla

HIERE
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oldugundan [—j

(h2 2
P

olmalidir. O halde p’nin 5 modunda bir tam kare
olmasi gerekir. 5 modundaki tam kareler 1 ve 4

oldugundan [%j =

1 olmasi igin (%} =1

1 olmasi i¢cin p ‘nin 5

modunda 1 veya 4’e denk olmasi gerekli ve
yeterlidir. Daha belirleyici olarak, p = 1 (10)
veya p = 9 (10) olmasi da gerek ve yeter sart
olarak verilebilir. Ayrica p = 2 nin de bu sart
sagladigi acgiktir.
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Not: Siire 70 dakikadir. Basarilar.




