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Soru 1) Bir R halkasinda sadelestirme|Soru 4) Z tamsayilar halkasinda iki temel

kurallari gergeklenmiyorsa R'nin bir cisim
olamayacagini agiklayiniz.

R bir tamlk bdlgesi ise R’de sadelestirme
kurallari gegerlidir. Olmayana ergi metoduyla
(=9 < g=p’) Rde sadelestirme kurallari
gecerli degilse R bir tamlik bolgesi olamaz.
Dolayisiyla da bir cisim olamaz.

Soru 2) f(x) ya da g(x) sabit olmamak izere,
R=Zs[x]'de x=f(x)g(x) seklinde bir ¢arpanlara
ayirmanin miimkiin olup olmadigini gésteriniz.

x = f(x)g(x) olarak yazilabilseydi ¢arpim
sonucunda sabit terimin 9 modunda 0 olmasi ve
lineer  terim disindaki  tim  terimlerin
katsayilarinin da 9 modunda 0 olmasi gerekirdi.
X=(..+ax+b)(...+cx+d)=..+acx?+ (ad
+ bc)x + bd yazilabilir. ac, 9 modunda O
olacagindan a = ¢ = 3 veya a = ¢ = 6 olabilir.
Her iki durumda da (ad + bc)x = 3(d + b)x olup
3(d + b), 9 modunda 1 olmaldir. Bu da mimkun
degildir.

Soru 3) Zi7 cismindeki birimleri ve bu

birimlerin terslerini belirleyiniz.

Zi7 bir cisim oldugundan 0 disindaki tum
elemanlarin birer birim oldugunu, yani terslerinin
var oldugunu biliyoruz. 11t =1,21=9, 31 =6,
41=13,5'=7,61=3,71=5,81=15,91=2,
101 =12, 11t =14, 121 =10, 131 =4, 14t =
11, 151 =8 ve 161 = 16’drr.

idealin kesisiminin bir temel ideal

olmayacagini tartiginiz.

olup

Z'deki tum idealler temel idealdir, yani bir tek
eleman tarafindan uretilebilirler. | boyle bir ideal
isea,belvereZikenabelvera el
oldugunu biliyoruz.

I1 ve I2 bu sekilde iki ideal olsun. | = l1nl2 olsun.
a,belvereZikena-b elvera e loldugunu
gOstermeliyiz. a, b € | oldugundan a, b € |1 ve
a,belzolur.a,beliver e Ziken a-b € l1 ve
ra € l1oldugunuvea,b ela2ver e Ziken a-b
I2 ve ra € Iz oldugunu biliyoruz. O halde a-b € 1
ve a-b € Iz olup a-b € | olur ve yinera € l1 ve ra
€ l2olup ra € | olur.

Soru 5) R[x]'in hangi sartlar altinda bir cisim
olabilecegini tartiginiz.

Cok 6zel polinomlar (sabit gibi) disinda bir gok
polinomun carpimsal tersi tanimlanamayacagi
icin R[x] higbir zaman bir cisim olamaz.
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