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Soru 1) x3+x%-x+3 polinomunun Z tamsayilar
kiimesi lizerindeki koklerini belirleyiniz.

n = 2 icin 2 modunda x = 1 bir ¢cozumdur. n = 3
icin x = 0 bir cozumdur. n=5i¢cinx=0, 1, 2, 3
ve 4 degerlerinin hicbiri bir ¢oziim degildir.
Yani 5 modunda bir cozumu yoktur. Boyle bir n
say1si bulunabildiginden  bu polinomun
tamsayilarda da koku yoktur.

Soru 2) 3|¢(n) olacak sekilde sonsuz ¢oklukta
n dogal sayisinin bulundugunu gosteriniz.

n = 13X alinirsa @(n) = 13%-13k1 = 13k1(13-1) =
12.13%" olacagindan sonuc aciktir. Aslinda 13
yerine 3 modunda 1’e denk olan 3m+1 seklinde
bir asal sayr alindiginda da aynmi sonuc¢ elde
edilebilir.

Soru 3) x ve y tamsayilari igin ax+by lineer
toplaminin en kiigiik dogal say! degeri A ise ve
ax+by = B oldugu biliniyorsa A ile B arasindaki
iliski nedir?

ax+by lineer toplamlarindan pozitif olanlarin
en kiicligli a ve b sayilarinin obebi olacagindan
A = (a,b)’dir. Eger B de bu lineer toplamlardan
birisi ise B, obebin bir kat1 olmalidir. Yani A|B
olmalidir.

Soru 4) (n6) = 1 ise n%-1 sayisinin 12 ile
béliinebildigini gosteriniz.

(n,6) = 1 ise k bir tamsay1 olmak uzere n =
6k+1 veya n = 6k+5 seklindedir. O halde

nZ-1 = (6k+1)%-1 = 36k?+12k = 12(3k?+k)

ve

n2-1 = (6k+5)%-1 = 36k?+60k+24 = 12(3k?+5k+2)
12 ile

olup her iki halde de n2-1

bolunebilirdir.

sayisl

Soru B) 6n = 13¢(n) ozelligindeki tim n
tamsayilarini belirleyiniz. 100'den kiiglik kag
sayi bu ozelliktedir?

o) _ 6 olup bu kesir de p asal olmak uzere
n
1—l seklindeki sayilarin carpimi seklinde
P

yazilmak istenirse bu ancak %% seklinde

yazilabilir. Yani n sayisin1 bolen iki asal say
vardir: 2 ve 13. O halde aranan sayilar 2213P
seklindedir. a ve b pozitif oldugundan 100’den
kucuk olanlar ise 26 veya 52 olur.
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