MAT3014 SOYUT CEBIR VE SAYILAR TEORISI IT FINAL SORULARI

Ad-Soyad:...CEVAP ANAHTARI
No :

14.08.2007

Soru 1) As alterne grubunun Ss simetrik grubundaki
indeksini hesaplayiniz.

A3 alterne grubunun her bir elemani 3 elemanin bir
ift permitasyonudur. Bu eleman ayni zamanda Ss
simetrik grubunun da bir elemanidir. 3 < 4 oldugundan
S3, S4'in bir altgrubudur. Yani As, S4'lin bir normal
altgrubudur. [S4] = 4l = 24 ve |A3| = 3//2 = 3
oldugundan aranan indeks 24/3 = 8 olarak bulunur.

Soru 2) Her mertebeden bir degismeli
bulunabilir mi? Agiklayiniz.

grup

Her mertebeden bir devirli grup vardir. Devirli gruplar
degismeli oldugundan her mertebeden bir degismeli
grup ta bulunabilir.

Soru 3) aile iiretilen 24 mertebeli devirli grupta o’
elemaninin irettigi altgrupla bdlim grubunu elde
ediniz.

<a’> = Cauya9 = Cg olacagindan aranan bolim grubu
C24/C8 =Cs3 olur.

Soru 4) f: G » H bir homomorfizm olsun.
A = {yeH: belli bir x € G iginy = f(x)}
kiimesinin H'in bir altgrubu oldugunu gosteriniz.

Y1, Y2 € A olsun. O halde xi; ve X2 elemanlari y; = f(x1)
ve Yy, = f(x2) olacak sekilde bulunabilirler. yiy.le A
oldugunu goéstermeliyiz. Denk olarak 6yle bir x € G
elemani bulmaliyiz ki f(x) = y1y> olsun. xix2 G nin bir
elemani olmak utzere f bir homomorfizm oldugundan
f(xax2?) = f(x2)f(x2 ) = f(x1)f(x2)t = y1y2* olur ki bu da
yiy2te A oldugunu gosterir.

Soru B5) Ds; ={a, b | a® = b? = (ab)? = e} dihedral
grubunda x = a ile y = ab elemanlarinin kamutatorini
en sade sekliyle hesaplayiniz.

X ile y elemanlarinin kamutatori xyx!y? seklindedir. O
halde

xyx1y!=a-ab-al(ab)*

yazilabilir. (ab)> = e oldugundan ab = ba? yazilirsa
aranan kamutator

xyx1ly?!=aa-abblal

ve a = e, b-b* = e oldugundan bu son eleman a olur.
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