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Soru 1) G bir grup ve N bir normal altgrup olsun.
Her a € G igin
f:6-G/N
a— Na
doniisiimiiniin gekirdegini hesaplayiniz.

Kerf={a e G:f(a)=N=Ne}
={ae G:Na=N}
={faeG:aeN}
=N

olur. Burada “Na = N < a € N” 6zelligi kullaniimistir.

Soru 2) S./An béliim grubunu belirleyiniz. Bu bélim
grubu hangi gruba izomorfiktir. Izomorfizmi
tanimlayiniz.

Sw/An bOlum grubunun eleman sayisi 2 oldugundan 2
koset vardir ve Sy/An = {An, S - An} olarak yazilabilir. O
halde bolim grubu 2 elemanh C, grubuna izomorfiktir.
istenen izomorfizm C; = {a, e} olmak lizere
f . C2 - Sn/An

a —> Sp-Aq

e > Ay
olarak tanimlanabilir.

Soru 3) Indeksi 5 olan bir altgruba sahip bir sonsuz
grup ornegi veriniz ve altgrubunu belirtiniz.

Z tamsayilar grubunda 5Z altgrubunun indeksi 5'tir.

Soru 4) S; simetrik grubunun (1 2)(3 5 7) elemani
tarafindan iretilen altgrubunu elde ediniz.

[(12)(357)?=(375)
[(12)357)=(12)
[(12)357)]*=(357)
[(12)(357)°=(12)375)
[(12)357)°=e

oldugundan bu elemanin mertebesi 6'dir. Uretilen grup
ya Cs ya da Ss olabilir. Ancak bu elamnin Urettigi grup
degismeli oldugundan S; olamaz. C¢'drr.

Soru 5) G ve G iki grup ve f : 6 — G bir
epimorfizm olsun. 6 nin her N normal altgrubunun f
altindaki gériintisiinin &' grubunda normal oldugunu
gosteriniz.

f 6rten oldugundan f(G) = G’ olur. Teorem geregi f bir
homomorfizm olsaydi N normal altgrubunu f(G)
géruntisunun  bir normal altgrubuna goétirecekti.
Burada f(G) = G’ oldugu verildiginden N, G’ gruunun bir
normal altgrubuna gidecektir. (ispati da verebilirsiniz).
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