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Soru 1) R iizerinde t = {A: A = ¢, A = R veya bir k
e R igin A = (k,©)} topolojisine gore B = [0,2) U
{3} kiimesinin kapanisini belirleyiniz.

Kapanis kiimeyi kapsayan kapalilarin en kiigtgidir. Bu topolojik
uzaydaki kapali kimeler X, ¢ ya da (-oo,k] seklindeki kiimelerdir.
O halde verilen B kimesini kapsayan en klguk kapali kiime
(-00,3] olacagindan B’nin kapanisi (-o0,3] olur.

Soru 2) Bir (X,1) topolojik uzayinda bos olmayan
bir kiimenin iginin hangi hallerde bos olacagini
inceleyiniz.

Ayrik olmayan topolojide X digindaki her kiimenin igi
bostur.

Bunun disindaki uzaylarda genel bir sonug sdylenemez.

Soru 3) f : X — Y siirekli doniisimiiniin agiklar
agiklara gotirmedigi iki 6rnek veriniz.

Ayrik metrik uzay disindaki tim uzaylarda sabit fonksiyon agik
kimeleri (ayni zamanda kapalilari da) tek nokta kumelerine
goturdr ve tek nokta kimeleri kapalidir.

Alisiimis reel uzayda f(x) = x2 fonksiyonu (-2,2) agik kimesini
[0,4) yari acik kiimesine gottir(r.

Soru 4) Tor yiizeyinin 6 koseli bir tiggenlemesini
gizip Euler karakteristigini hesaplayiniz.
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Kose sayisi = 6; Kenar sayisi = 18; Ucgen sayisi = 12 olup
torun Euler karakteristigi

x(T)=6-18+12=0
olarak bulunur.

Soru 5) X = {a, b} lizerinde Sierpinski topolojisi
©={¢, X, {a}}

olarak veriliyor. X'in tim alt kimelerinin ig ve

diglarini belirleyiniz.

X'in 4 tane altkimesi vardir. ¢, {a}, {b} ve X. Bunlardan ugu
(¢, {a} ve X) topolojinin elemani olup agiktir ve igleri kendileri
olur. {b} kimesinin igine gelince bu kime {b} tarafindan
kapsanilan en buyuk agik kiime olacagindan ¢ olur.

dis(9) = ig(X) = X, dis({a}) = ic({b}) = ¢, dis({b}) = ic({a}) = {a}
ve dig(X) = ig(d) = ¢ olur.
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