MAT 3014 SOYUT CEBIR VE SAYILAR TEORISI II 2. ARASINAV SORULARI

Ad- Soyad ....................................................
No

16.05.2007

Soru 1) Devirli bir grubun her balim grubu
devirli olur mu? Tartisiniz.

Devirli bir C, grubunun her altgrubu da devirlidir ve
mertebesi n’yi boler. d | n olmak tzere Cq bir altgrup
olsun. C, grubunu kosetlerin ayrik birlesimi olarak
yazabiliriz:

Cn = Cd () adCdu aZdCd U
Dolayisiyla Cn/Cq bolim grubu da a“ ile Gretilen bir
devirli grup olacaktir.

Soru 2) 6 elemanl dihedral grubun tim
altguplarini bulunuz.

6 elemanh dihedral grup Dstur. 6 elemanl bir
grubun ozaltgruplart 1, 2 ve 3 elemanh olabilir.
Bunlar da C;, C, ve Cjtur. Dolayisiyla altgrup
tablosu da asagidaki sekildedir:

Soru 3) C4xCs grubunda mertebesi 4 olan tim
elemanlari belirleyiniz.

CixCs = Cz olup bir devirli gruptur. Uretecine a
dersek Cx = <a | a®® = e > olur. Bu grupta mertebesi
4 olan elemanlar a® ve a'®tir. Clnki ak elemaninin
mertebesinin 4 olmasi i¢in (20,k) = 5 olmasi gerekir.
Bu da k = 5 ve 15 iken mumkundur.

Soru 4) 6 elemanl
altgruplarini hesaplayiniz.

gruplarin  kamutatér

6 elemanl iki farkl grup oldugunu biliyoruz. Cs ve Ss
= Ds. Cs degismeli oldugundan kamutator altgrubu {e}
olur. D3 = <e,a,a?b,ab,a?b> grubu icin ise xyxly?
tirindeki elemanlari hesaplamaliyiz. Dz grubunun
kamutatér altgrubu kamutatérlerin sonlu ¢arpimlarin-
dan olusan altgruptur. x ve y yerine yukardaki 6 grup
elemani yazildiginda sadece e, a ve a? elemanlarinin
elde edildigi goruldr. Yani tim kamutatérler bu G¢
elemandan birisidir. Ornegin x = a ve y = b alinirsa D3
grubunda ab = ba* oldugundan

xyxly! = aba'b?=aabb?=a?
ve x =abiley=aalinirsa

xyx1ly?! = abab'ala?!=ababa?

= ababa = abba'a=a

olur. O halde aranan altgrup Cs olur.

Soru 5) Bir devirli grubun her epimorfik
resminin devirli bir grup olup olamayacagini
tartiginiz.

Chz <a|a"=e > bir devirli grup olsun. ¢ : Ch >
¢(Cn) bir epimorfizm olsun.
o(Cn) =< 9(a) | p(@") = p(e) =€ >
=<o(@)|o(@)"=¢">
= C,

olup devirlidir.

Not: Siire 70 dakikadir. Basarilar. INC




