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Soru 1) Her a < Uas icin (—_aj:_(ij oldy- | S0ru 4) a bir fek tamsayi ise a®nin 8 ile
23 23 bélimiinden kalaninin ne(ler) olabilecegini be-

gunu gosteriniz.
23 = 3 (4) oldugundan -1 ¢ Qu3'tur. Yani -1, 23
modunda bir tamkare degildir. | —2 | = e
23 23)\ 23
. -1
oldugundan | — | =
23

edilir.

Soru 2)x=a (m)

x=a (n)
sisteminin ¢ozUmunin X
gosteriniz.

=a ([m,n]) oldugunu

ilk kongrianstan k bir tamsayi olmak lizere x = a+mk

yazabiliriz. Bu deger ikincide yerine konuldugunda
a+mk=a (n)

veya denk olarak mk = 0 (n) kongriansi elde edilir.

Bu son kongriansin ¢6zimdu ise

kzO[ﬁJ

seklindedir. Bu ¢ozim t bir tamsayi olmak Uzere
k=—""¢

(mn)

seklinde dusunulebilir. Bu deger yukarida x
bulunan ifadede yerine konulursa

icin
nt
X=a+m—-— =

(m.n)

veya x =a ([m,n]) elde edilir.

a + tfm,n]

Soru 3) x¥®+x2+x+3=0 (17) denkleminin tim
¢oziimlerini bulunuz.

Fermatnin kiglk teoremi geregi x* = 1 (17)
yazabiliriz. O halde verilen kongriians x> + x + 4 =0
(17)  olarak  duzenlenebilr. Bu  denklemin
diskriminanti A = -15 = 36 (17) oldugundan ve 17
asal modunda 36'nin 6 ve 11 gibi iki karekoku
oldugundan denklemin kokleri ikinci derece
denklemin koklerini veren formulden 5 ve 11 olarak
hesaplanabilir.

lirleyip sebeplerini agiklayiniz.

k bir tamsayl olmak lzere a = 2k+1 olsun. a2 =
(2k+1)? = 4k?+4k+1 = 4k(k+1) +1 olur. Burada k ve
k+1 ardisik iki tamsayl oldugundan carpimlari gift
olacaktir. Yani q bir tamsayi olmak Uzere k(k+1) =
2q seklinde yazilabilir. O halde a? = 4.2g+1 = 8qg+1
bulunur. Bu da herhangi bir tek a tamsayisinin
karesinin 8 ile bdliminden kalanin 1 oldugunu
gosterir.

Soru 5) 11 modundaki ilkel kokleri bulunuz.

21=2,22=4,23=8,2=5,25=10,26=9, 2" =7,
28 = 3, 2° = 6, 219 = 1 oldugundan 2 bir ilkel koktr.
Benzer islemlerle 6, 7, 8 sayilarinin da birer ilkel
kok olduklari géraltr.
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