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Soru 1) Bir halkada n-inci dereceden bir poli-
nomun kag kokii olabilir? Orneklerle agiklayiniz.

Halka ayni zamanda bir cisim ise, polinomun
derecesi n oldugunda tam n tane koku vardir.
Ornegin R reel sayilar cisminde n-inci dereceden bir
polinomun en ¢ok n koki oldugu cebirin temel
teoremi olarak bilinir.

Halka cisim Ozelliklerine sahip degilse kok sayisi n
den fazla olabilir. Ornegin Z;> halkasinda x?-1 = 0
polinomunun 1, 5, 7 ve 11 olmak lzere dort kdku
vardir.

Soru 2) R bir tfamlk bolgesi degilken
d(fg)=0(f)+a(g) formiilinin, R[xJde yanhs
olabilecegini gosteriniz.

Ornegin Us bir tamlik bolgesi degildir. Bu halkada f(x)
= 2x%+1, g(x) = 3x*+1 alinirsa 0(f )+ 9(g) = 2+2 =
4 olur. Ancak (f.g)(x) = 6x*5x?+1 olup gda bu
polinom (f.g)(x) = 5x?+1 halini alr ki bu durumda
o(fg) =2olur.

Soru 3) Bir R halkasindaki her maksimal I ideali
bir asal ideal midir?

| bir maksimal ideal ise R/I bir cisimdir. Her cisim bir
bdlge oldugundan R/I da bir bodlgedir. O halde | bir
asal idealdir.

Soru 4) x'+8x°+x*-6x+12=0 denklemini
¢ozmek igin kullanilan 3. derece (distrilmis)
polinomu bulunuz.

an-1
nap,

polinomun x*-23x2+62x-20 = 0 oldugu goriiliir.

X yerine x- = x-2 donisiimi yapilirsa aranan

Soru 5) GF(16)'nin elemanlarini belirleyiniz. o+1
elemaninin garpimsal tersini bulunuz.

GF(16), GF(2)={0,1}in 4. dereceden bir
geniglemesidir. Z;[x]'de x*+x+1 indirgenemez
polinomunun bir kéku o olsun. O halde

GF(16)=!a+ba +ca® +da3fab,c.d eGF(z)}

={0,1,a,a+1,a2,a2+1,a2+a,a2+a+1,
a3,a3+l,a3+a,a3+a+1,a3+a2,
a3+a2+1,a3+a2+a,a3+a2+a+l}
bulunur. o+1'in tersi ise
4
(a+1)_1: 1 _a +a
a+l a+l
a(a+1)(a2—a+1) 5
= :a(a —a+l)
a+l
=a(a2+a+1)=a3+a2+a
seklindedir.

Not: Siire 70 dakikadir. Basarilar. INC




