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Soru 1) 72 aligilmig uzayinin bir tam metrik
uzay oldugunu gosteriniz.

0 alisiimis uzayinin tam oldugunu biliyoruz. [1de
herhangi bir (x,) Cauchy dizisi alirsak bunun herbir

bilesen dizisi 0 uzayinda bir Cauchy dizisi olur ve [
alisiimis uzayinin tam olmasi sebebiyle yakinsak

olacaktir. Dolayisiyla (x,) Cauchy dizisi de [2de
yakinsak olur. Yani (2 tamdir.

Soru 2) Ayrik metrik uzayda hangi kiimelerin
kompakt oldugunu belirleyip sebebini agiklay!-
niz.

Ayrik metrik uzayda sadece sonlu kimeler kompakt
olabilir. Gergekten de sonsuz bir A = {x1, X, ...} kime-
si alinirsa her noktanin olusturdugu tek 6geli kiime bu
noktanin en fazla 1 yaricapli bir komsulugu olarak
disunulebileceginden {{xi}, {x2}, ...} kimesi A’'nin bir
acik ortusu olur ve bunun hicbir sonlu alt ortist A'yi

ortmez.

Soru 3) [ab] izerinde ['den indirgenmis
ahisilmis metrik olsun. f : I = [a,b] — (Y.,d) bir
homeomorfizm ise Y uzayi kompakt olur mu?
Aciklayiniz.

| = [a,b] kapal aralidi alisiimis metrikte kompakttir.
Teorem gereg@i kompakt altkiimelerin sirekli fonksiyon
altindaki goruntuleri de kompakt oldugundan ve f
homeomorfizm olup érten oldugundan f(l) = Y kiimesi

de kompakt olacaktir.

Soru 4) f: (X,d) —> (¥,m) siirekli bir fonksiyon
ve (X,d) baglantili bir uzay ise Y uzay! da
baglantili olur mu? Agiklayiniz.

f surekli ve X baglantili ise f(X) — Y goruntl kimesinin
de bagdlantih oldugunu biliyoruz. Y’nin baglantih
olmasi igin f(X) = Y olmasi gerekir ki bu da fiin 6rten
olmasi anlamina gelir. Yani f érten ve surekli ise X
baglantili iken Y de baglantili olacaktir.

Soru 5) (X,d) kompakt metrik uzayinda bos
olmayan herhangi bir A kiimesinin kapanisi
kompakt olur mu? Agiklayiniz.

Evet. Teorem geredi kompakt metrik uzaylarin ancak
kapal alt kimeleri kompakt olabilmektedir. Herhangi

bir A kiUmesinin kapanisi da kapali bir kime
olacagindan kompakt olacaktir.
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