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Soru 1) Ikiden biiyiik tiim tek sayilarin karesinin
4 modunda bire denk oldugunu gosteriniz.

ikiden biiytik tim n tek sayilari k bir tamsayi olmak (izere
n = 2k+1 seklinde yazilabilirler. O halde

n2 = (2k+1)2 = 4(k2+k)+1
elde edilir ki burada k2+k bir tamsayi oldugundan 4(k2+k) =
0 (4) oldugundan n2, 4 modunda 1'e denk olur.

Soru 2) Her n tamsayisi igin n* —n sayisinin 21
ile boliinebildigini gosteriniz.

21=3-7 oldugundan N*" =N in hem 3 hem de 7 ile boline-

-n = n(n36_1) oldu-

guna dikkat edelim. Bu durumda; 3 |n ise 3] n(n®-1)
olup istenene uygundur. 3, n'yi boimezse Fermat'nin kiigik

n®=1(3)

bildigini gostermek yeterlidir. n*’

teoreminden olup
8
n® -1=(n?) —1=1®-1=0 (3)

36 _ 37 _
ve 3] (n 1) elde edilir. 7|n ise 7l (n n) elde
edilir. O halde n'nin 7 ile bélinmedigini dislnelim. Yine

Fermat'nin kiigiik teoremi geregi N =1 (7)

3 _1:(n6)6 -1=1°-1=0(7)

olacagindan

ve N =n =0 () bylunur. Sonugta N -n=0 (21) o
de edilir.

Soru 3) Sonsuz ¢oklukta n tamsayisi igin ¢(n)
sayisinin 6 ile béliinebildigini gosteriniz.

n = 7k seklindeki sayilar bu dzelliktedir. Gergekten de
o(7k) =Tk - Tk -1

= Tk=1(7-1)

=7k-1.6
dr.
Ayrica n asal iken o@(n) = n-1 oldugundan bunun 6 ile
bollnebilmesi icin k bir tamsay! olmak Uzere n = 6k+1
seklinde bir asal sayr se¢mek yeterlidir. Bu tur asal
sayllarin sonsuz oldugu da agktir.

Soru 4) (amn) = 1 ise (a-m,a+m) = 1 veya 2
oldugunu gosteriniz.

(@,mn) = 1 ise (a,m) = 1’dir. O halde (a-m,a+m) = d
diyelim. d | 2 oldugunu gésterecegiz. d | (@-m)ve d | (@tm
oldugundan d| [(a+m)+(a-m)] = 2a ve d|[(a+m)-(a-m)] =
2m’dir. Bu durumda (a,m) = 1 oldugundan d | 2 olmalidr.

Soru 5) 2x+7y=5 (12) kongriiansinin ¢ézim
kiimesini bulunuz.

(2,12) = 2 oldugundan 2x = 5 - 7y (12) kongruansini

almak sonug vermeyeceginden mecburen 7y = 5 — 2x
(12) kongriansini ele almaliyiz. Bu kongrians ise
7y = 5-2x (12)
veya denk olarak
Ty=-T+70x (12
yazilabileceginden
y=-1+10x (12

ye denktir. O halde ¢6zum kimesi

¢ ={011),(1.9), 2.7), (3,9), (4.3), (5,1), (6,11), (7.9),
(8,7),(9,5), (10,3), (11,1)}

seklindedir.
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