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Soru 1) Sayilabilir bir X kimesi lzerindeki|Soru 4) X bos olmayan herhangi bir kiime, ¢ # A < X

sayilabilir tiimleyenler topolojisinin X tizerindeki ayrik
topoloji oldugunu gdsteriniz.

1= {0} U {A c X: A’ = X\A sayilabilir} seklindedir. X uzay!
da sayilabilir oldugundan her alt kiime ve dolayisiyla da her
timleyen sayilabilir olacaktir ve dolayisiyla topolojinin
elemani olacaktir. Yani bu topoloji ayrik topoloji olur.

Soru 2) (X,r) herhangi bir topolojik uzay, A = B < X
ve p, A kimesinin bir yigilma noktasi ise p'nin, B
kiimesinin de bir yigilma noktasi oldugunu gosteriniz.

x € T e © o6zelligindeki her bir T kiimesi igin (T\{x})nA = ¢
oluyor ise x noktasina A kiimesinin bir yigilma noktasi
denir. A < B oldugundan (T\{x})nB = ¢ oldugu da agiktir.
Dolayisiyla x, B kiimesinin de bir yigilma noktasi olur.

Soru 3) Bir (X,z) topolojik uzayinda keyfi sayida agik
kimenin kesisiminin agik bir kime olmayabilecegini
gosteriniz.
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Reel aligilmis uzayda A, = (——,—j agtk kiimedir. Ancak
nn

ﬂﬁh = {0} olup kapalidir. Bu ters ornekte gdsteriyor ki

n=1
agiklarin keyfi kesisimi agik olmayabilir.

ve 1 ayrik olmayan topoloji ise A kiimesinin igini,
digini ve sinirini bulunuz.

© = {¢, X} olup tiim agik kiimeler ¢ ve X tir. Dolayisiyla A
kiimesinin igi ve disi da agtk kiimeler olacagindan bu iki
kiimeden biri olabilirler. A = X ise her bira € A= X igina
e T < A = X olacak sekilde bir T agik kiimesi bulunmasi
gerektiginden bu ancak T = X alinmasiyla miimkiin olur. O

0 0
halde A= X=Xolur. A, X'ten farkliysa hig bir a € A igin
a € T < A olacak sgekilde bir T agik kiimesi

(0]
bulunamayacagindan A= ¢ olur. A'nin disi  A'nin

timleyeninin igi olacagindan A = ¢ ise A'nin timleyeni X
olup yukaridaki gibi dig(¢p) = X olur. ¢'den farkh bir A
kiimesinin tiimleyeni de ¢ ve X'ten farkh olacagindan dis

(A)=¢olur. A= ¢ise A=¢vedig(A)=Xolup 3(A)=¢; A=
X ise A= X ve dig (A) = ¢ olup 5(A) = ¢ olur. A, ¢ ve X
diginda bir kiime ise A = ¢ ve dig (A) = ¢ olup 5(A) = X olur.

Soru 5) f: R—R, f(x) = x* fonksiyonu R iizerindeki
alisilmis topolojiye gore agik bir fonksiyon mudur?

A = (-1,1) agik kiimesini alirsak f(A) = [0,1) olacagindan ve
bu da R izerindeki alisiimis topolojide agik bir kiime
olmadigindan f agik fonksiyon degildir.
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