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Soru 1) n bir pozitif tamsayi ve I = (n), Zde n ile
tretilen temel ideal olsun. Bu taktirde Z/T baliim
halkasinin Z,'e izomorf oldugunu gésteriniz.

| =(n) = {nk | k € Z }dir. Z/T boliim halkasinin
elemanlar1t m+I =m + (n) = {m+nk | k € Z }’dir.
Znin elemanlari da m = m + nk seklindedir. m—

m+nk doniistimiiniin bir izomorfizm oldugu kolayca
gosterilebilir.

Soru 2) R bir tamlk bélgesi degilken
d(fg)=a(f)+o(g) formiilinin, R[xJde yanhs
olabilecegini  gosteriniz. o(f)ile f
fonksiyonunun derecesi gosterilmektedir.

Burada

R = Zs olsun. Z¢[x]de f(x) = 2x+1 ve g(x) = 3x-1
polinomlarini alalim. 0(f)= 0(g)= 1’dir. f.g(x) = x-1
olup o(f -g)=1olur. Yani verilen formiil her zaman
dogru degildir.

Soru 3) x*-6x°+14x-15=0
koklerini belirleyiniz.

denkleminin

X=X+ 3 =X+ 2 donilisiimii yapilirsa

(x+2)3-6(x+2)?+14(x+2)-15 = x3+2x-3
diisiiriilmiis polinomu elde edilir. Bu polinomun
asikar bir kokii x = 1 oldugundan orjinal denklemin
bir kokii 142 = 3 olur. O halde diger iki kok

(x® —6x° +14x—15)/(x-3) = x?-3x+5

3++/11i
2

dir.

denkleminin kokleridir. Bunlar ise

Soru 4) x'+6x°-60x+36=0 denklemini
¢ozmek igin kullanilan 3. derece polinomu bulunuz.

X' +6X° —60x+36=(X2+kx+)(x>-kx+m) yazilip
polinom esitligi kullanilirsa

l+m-k? = 6
k(m-1) = -60
Im = 36

elde edilir. 2m = k?+6-60/k ve 2l = k*+6+60/k

degerleri iicgiincii denklemde yerine konulursa
k8+12k*-108k2-3600 = 0 ve k? =t doniisiimii ile
t3+12t%-108t-3600 = 0

bulunur.

Soru 5) Zse x*+x+2=0 polinomunun bir
kokiini katarak GF(9)'un elemanlarini elde ediniz.
Kattiginiz bu kékiin tersini bulunuz.

x*+x+2=0 polinomunun Zs'te kokii yoktur.
Yani ikinci dereceden indirgenemez bir polinomdur.
Dolayisiyla eger bu polinomun bir kokiine o dersek
a*+a+2=0 olup a* = -a-2 = 2a+1 (mod 3) yazabiliriz.
O halde

GF(9) ={atba :a,b e 73} ={0, 1, 2, o, 1+a,
2+a, 20, 1+2a, 2+2a} olarak bulunur. Katilan kdk
o oldugundan o’nin tersi
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olur.
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