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Soru 1) p asal tek say1 ve n > 0 olmak iizere
¢(2"p) = 192 olacak sekildeki (n,p) ikililerini
bulunuz.
(2,p) = 1 oldugundan @(2")p(p) = 192 yazabiliriz.
Bu ise 2"'-(p-1)=192 demektir. 192 = 253
oldugundan n-1< 6 yani n<7 olmalidir. O halde

n=1iginp =193,

n=2iginp=97,

n=3igin p = 49,

n=4iginp = 25,

n=>35iginp =13,

n=6icinp=7,

n=7icinp=4
degerleri elde edilir. Ancak p asal oldugundan aranan sarti
sa@layan p asallarinin 193, 97, 13 ve 7 oldugu; dolayisiyla
da aranan (n,p) ikililerinin (1,193), (2,97), (5,13) ve (6,7)
oldugu goérlecektir.

Soru 2) Kongriianslardan faydalanarak 11 ile
béliinebilme igin bir kural bulunuz.

n = ac10%+ a1-10%1 + ... + @110 + ag eN olsun.

f(x) = aexk + aerx¥T+ . .+ arx + ao tanimlayalim,
- 1=10 (11) oldugundan f(-1) = f(10) (11) olur. Yani
n = £(10) ile f(-1) = t(ak-ak-1+ ... -ar*ao) sayilarinin
ya ikisi de 11 ile boliinebilir ya da ikisi de
bolinemezdir. Bu ise her sayinin 11 ile
béliinebilmesinin tamamen basamaklarinin alterne
toplaminin 11'in kati olmasi ile mimkiin oldugunu
gosterir.

p

Soru 3) p asal olsun. 1<k<p-1 igin (kj Binom
katsayisinin p ile béliinebildigini gosteriniz.

)
E‘ = pl/(il(p-i))) olup p asali payi béler. Tek
problem olabilecek durum p'nin payday! da
bélmesidir. Ancak hem i, hem de p-i, p'den kiigiik

olduklarindan p asal garpanini bulundurmazlar. O
p

halde p, payday! bslmez. O halde p, ('J sayisini

bolmelidir.

Soru 4) (a,b) = 1 ise (a-b,a+b) = 1 veya 2
oldugunu gosteriniz.

(a,b) = 1 olsun ve (a-b,a+b) =d diyelim. d |2
oldugunu gosterecegiz. d‘(a-b) ve d‘(a+b)
oldugundan

d|[(a+b)+(a-b)] = 2a ve d|[(a+b)-(a-b)] = 2b
dir. Bu durumda (ab) = 1 oldugundan d|2
olmalidir.

Soru5) x=a (m)
x=a (n)
sisteminin g¢éziminin x = a ([m,n])

oldugunu gdsteriniz.

ilk kongriianstan k bir tamsayi olmak lizere, x = a + mk

yazabiliriz. Bu deger ikincide yerine konuldugunda
atmk=a (n)

veya denk olarak, mk=0 (n) kongriiansi elde edilir. Bu

son kongransin ¢ozimdi ise

o ()

seklindedir. Bu ¢ozum t bir tamsayi olmak Uzere
n
k=

(m.n)
seklinde dustndlebilir. Bu deger yukarida x igin bulunan
ifadede yerine konulursa

t

nt
x=a+m(MN) =gt
veya istendigi sekilde
x=a (mn])

elde edilir.
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