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Soru 1) p>3 asal olmak iizere

(p-3)' = (p-1)/2 (p)
oldugunu gosteriniz.

Wilson Teoremine gore p asal iken (p-1)! =-1 (p) olur.
Bunu (p-1)(p-2)(p-3)! = -1 (p) olarak diistinebiliriz. Denk

olarak (-1)(-2)(p-3)! = p-1 (p) yazilirsa (p-3)! = (p-1)/2 (p)
elde edilir.

Soru 2) Zz1'de x?+2x-3 = 0 (21) kongriiansinin
goziimlerini belirleyiniz.

Verilen kongriiansin diskriminanti A = 4+4-3 = 16 olup

Zy’de 16’nin  karekokleri 4 ve =£10 oldugundan
¢Oziimler
-2+4 -2-4
X1 = =1, Xp= =-3,
1= 2773
:—2;—10 4 X4:—2—1O —_6

seklindedir. Yani sorulan tiim ¢éziimler, 21 modunda 1,
4,15 ve 18 in denklik siniflarindaki tiim tamsayilardir.

Soru 3) n bir tamsayi olmak izere n33-n
farkinin 17 ile béliindiigiini gosteriniz.

n, 17 ile boliniliyorsa sonug asikardir. (n,17) = 1 ise
Fermat Teoremine gére n'®= 1 (17) yazabiliriz. iki tarafin
karesi alinarak n* = 1 (17) elde ederiz. Son olarak iki
tarafi n ile garparak n**=n (17) buluruz ki bunun anlami
da n®-n farkinin 17 ile boliindiigiidiir.

Soru 4) x=a (m)

x=a (n)
sisteminin ¢éziiminin x = a ([m,n]) oldugunu
gosteriniz.

k bir tamsay1r olmak iizere, X = a+tmk degeri ikincide
yerine konuldugunda a+mk = a (n) veya denk olarak,
mk = 0 (n) elde edilir. Bu son kongriiansin ¢6ziimii ise

n
k=0 eklindedir. Bu cozim t bir tamsayi

n
Imak i k= t seklinde diisiliniilebilir. B
olmak {izere m seklinde diistiniilebilir. Bu
deger yukarida x i¢in bulunan ifadede yerine konulursa
nt
X=a+m = a + tfmyn istendigi sekild
m [m,n] veya istendigi sekilde

x=a ([m,n]) elde edilir.

Soru 5) f(x) = x7+6x+2x%+1 =
kongriansinin tim kdklerini belirleyiniz.

0 (5)

Euler Teoremi geregi x°=x (5) tir. O halde
x=(x°)x?=x%*=x>=x ()
XM = (x%)2x* = x?x* = X8 =x°x = xx = x?
ve son olarak
x°=x (5)
oldugu kullanilarak verilen polinomun
X+6x2+2x+1=0 (5)
sekline gelecegi aciktir. Katsayilari da 5 modunda
indirgersek

®)

x*+3x+1=0 (5)
veya denk olarak
x2-2x+1=0 (5

elde ederiz. Yani, f(x) =0 (5) kongriiansini ¢ok daha
basit olan

g(x) =(x-1)* (5)
kongriiansina ¢evirmis oluruz. Bu kongriiansin tek kokii
ise x=1(5) tir. Yani f(x) =0 (5) kongriiansinin da
tek koki, x=1 (5) tir.
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