MAT 4061 GALOIS TEORISI 1.ARASINAV SORULARI

Ad-Soyad:.........ccoeviiiie
NO
Soru 1) Ortogonal donisimi tanimlayiniz.
f ¢ —> C, 150 derecelik bir donme

doniisiimiini matematiksel olarak ifade ediniz.
(20 puan)

Eger bir o: R* - R? lineer déniigiimii uzakliklar:
koruyorsa; yani U ve V noktalari arasindaki
uzakhk |U-V| ile gosterilmek iizere |o(VU)- o(V)|
= |U-V| oluyorsa, o ya ortogonal déniisiim denilir.
150 derecelik bir dénme dénigimi p : re—
re©9v6) seklindedir.

Soru 2) Ikizkenar iiggenin simetri grubunu
elde ediniz. (20 puan)

A bir ikizkenar iiggen olsun. |AC| = |AB| oldugunu
kabul edelim. A kosesinden gegen yiikseklik
etrafindaki yansima 3(A) da kalmaktadir. Bu
ozdeslikten farkh olan tek simetridir. Ciinki her
bir o simetrisi, A agisi B ve C agilarindan
farkli oldugu igin A yi sabit birakmak zorundadir.
Boylece =(A)=Z: dir.

Soru 3) Asagidaki kavramlari fanimlayiniz.
(20 puan)

Halka homomorfizmi: R ve S herhangi iki halka
olsun. Her r,r' € Rigin bir ¢ :R — S fonksiyonu
o(r+r)=o(r) + o(r).
o(r.r') = o(r).o(r):.
p(1)=1
sartlarini saglyorsa ¢ ye bir halka homomorfizmi
(ya da halka déniisiimdi) denilir.

Bolim halkasi: I, R halkasinda bir has ideal
olsun. Bu taktirde R/I toplamsal degismeli
grubuna ¢arpma islemi eklenerek, bir halka haline
getirilir. Bu durumda R/I ya I modunda R nin
béliim halkasi denir.
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Soru 4) Bir R halkasinda sadelestirme
kurallari gergekleniyorsa R nin bir tamhk

bélgesi olacagini gosteriniz. (20 puan)

R de sadelestirme kurali gegerli olsun. R de
sifirdan farkli r ve a elemanlarinn ra =0
olacak sekilde bulundugunu varsayalim. Bu
durumda

ra=0=r0
esitliginden a =0 bulunur ki bu bir geliskidir.

Soru 5) Dordiincii dereceden bir polinomun
kokler toplamini ve ¢arpimini elde ediniz. (20
puan)

P(x) = ax*+bx*+cx?+dx+e = O polinomunu alalim. Bu
polinomun muhtemel kokleri xi, X2, x3 ve xs ise
P(x) = a(x-x1)(x-x2)(x-x3)(X-X4)
= a(X?-(Xr+X2)X+X1X2).(X?-(X3+X4)X+X3X4)
= a(x*-(x1+Xx2+x3+X4)x3+
(X1X2+X1X3+X1X4+X2X 3+ X2X4+X3X4) X+
(X1X2X3+X1X2X4+X1X3X4+X2X3X4)X+
X1X2X3X4)
=0

yazilabilir. Iki ifade egitlenerek
X1+X2+X3+X4 = -b/a

ve
X1X2X3X4 = e/a

elde edilir.

Not: Siire 60 dakikadir. Basarilar. INC




