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Soru 1) x =1 (4) Soru 3) p>3 asalise, p | (3*-3) oldugunu
x =1 (5) gosteriniz.

x =1 (7) kongrians sisteminin ¢ozim
kiimesini bulunuz.

x=1+4k, ke Z=1+4k=1 (5) = 4k=0(5)=k=0(5)
=>k=0+5tteZ = x=1+4(5t) =1+ 20t degeri 3.
kongriiansta yerine konursa

1+20t=1 (7) = 20t=0 (7)=>t=0 (7)= t=0+7m,
m € Z bulunur. Boylece ortak ¢éziim

x=1+20(7m) =1 + 140m olarak veyax = 1 (140) olarak
bulunur.

Soru 2) s(n) ile n dogal sayisinin pozitif
bélenlerinin sayisini gosterelim. “s(n) tek < n bir
tam karedir" onermesi dogru mudur?

(<) n bir tam kare olsun.
20 20 20
n=p;~1py=2.. pik

seklindedir. Burada pi
sayilardir. Bu durumda

ler farkli asallar ve ai ler dogal

s(n) = Qo1 + 1)(202 + 1) ... Qo + 1)
carpiminin tek oldugu bellidir.

(=) s(n) tek ve n sayisinin standart formu

n=ppp%2... pyk
seklinde olsun. Bu durumda

s(nN)=(1+ a)(1+ o) ... (1+ o)
tek verildiginden (1 + o)

dolayisiyla da her bir ai
karedir.

carpanlarimin her biri tek ve
¢ift olmalidir. Yani n bir tam

Fermat teoremi geregi,
3"=3 (p)
yazabiliriz. Buda p|(3P-3) oldugunu gosterir.

Soru 4) Her ke Z
oldugunu gosteriniz.

icin  (a,b)=(a,b+ka)

d=(ab) olsun.d|a ved|b dir. O halded | (b + ka) daolur.
Yani d,a ve b+ ka saylarinin bir ortak bdlenidir. Tkinci
olarak, t, a ve b + ka sayilarinin bir bagka ortak boleni
olsun. (t|d oldugunu géstermeliyiz). O haldet, a ve ((b +
ka) — k.a) sayilarinin yani a ve b sayilarinin da bir ortak
boleni olur. d = (a,b) oldugundan t, d yi bélmelidir.

Tersine d = (a, b + ka) diyerek yukaridakine benzer sekilde
d = (a,b) oldugu gosterilebilir.

Soru 5) ax = 20
olmayacak sekildeki
belirleyiniz.

(24) kongruansinin cozumu
tum a tamsayilarin

Verilen kongriiansin ¢oziimii (a,24) | 20 iken mevcuttur. O
halde ¢oziimiin olmamasi i¢in d = (3,24) sayisinin 20 yi
bolmemesi gerekir. Yani d | 24 fakat d 20 yi bdlmeyecek
sekildeki a sayilarmi belirlemek istiyoruz. Bunlar 3, 6, 8, 12
ve 24 diir.
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