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Soru 1) Ayrik metfrik uzayda her noktanin
kendisinin bir komsulugu oldugunu gosteriniz.
(20 puan)

xeX olsun. segersek x in € komsulugu

D(x, €) ={y € X :d(y,x) <&} olur. € < 1 oldugundan
bu kiime denk olarak D(x, €) = {y € X :d(y,x) <1}
sekline donusiir. Ayrik metrigin tanimi geregi

D(x, €) ={y € X : d(y,x) = 0} olur. Buradan da

D(X, €) ={y € X:y=x}={x} bulunur.

Soru 2) Ayrik metrik uzayda bos olmayan bir
B kiimesi verilsin. Asagidakileri belirleyiniz.
(20 puan)

a) B° T s 2
b) dis(B) = ....... B'= X\B

c) oB T e 7 J—
dB =..... % B
e)B = ... B,

Sebeplerini asagiya kisaca agiklayiniz.
a) B agik oldugundan.
b) dis(B) = (X\B)° = X\B oldugundan
c) 0B = X\(B° U dig(B)) = X\X =&
d) U = {x} agik oldugundan (U\{x})B =
B = J oldugundan
e) B kapali oldugundan

Soru 3) a) Herhangi bir d: RxR — R metrik
fonksiyonunu d(2,1) = 3/2 olacak sekilde
tanimlayiniz (10 puan):

d(xy) = 3Ix-yl/2 veya bircok fonksiyon
olabilir.

b) Tanimladiginiz bu d fonksiyonunun metrik
sartlarini sagladigini gosteriniz (20 puan).

M1) d(x,y) = 3|x-y|/2>0dir.

M2) d(xy) = 3|x-y\/2 =0 \x-y| =0
x-y = 0 < x=y dir.

M3) d(x,y) = 3|x-y|/2 = 3|y-x|/2 = d(y x)
dir.

M4) d(xy)= 3| x-y|/2 < (3/2).( |x-z|+|z-y|)
= 3|x-z|/2 + 3\z—y\/2 = d(x,z) + d(z)y)

elde edilir.

c) Bu metrige gore sorulanlari cevaplayiniz.

)d(35) =..313-5]/2 =23,
i) D(2,4) = .. (-2/3,14/3) oo,
i) D[0,1] = oo [2/3,2/3 oo
iv) S(0,1) = o f-2/3,2/3Y oo,

v) A= {3}U[4,7) kiimesinin gapi d(A) = 6
(30 puan)

Not: Siire 60 dakikadir. Basarilar. INC




