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Soru 1) (a,b) = 1 ise (a-b, a+b) = 1 veya 2
oldugunu gosteriniz. (20 puan)

d = (a-b, atb) diyelim. Bu durumda d bir ortak bélen
olup dl (a-b) ve d| (a+b) dir. O halde d| ((a+b)+(a-b)),
yani dl2a ve benzer sekilde d ((a+b)-(a-b)), yani
dl 2b elde edilir. Yani d, 2a ve 2b sayilarinin bir ortak
bdlenidir. (a,b) = 1 verildiginden dolay1 (2a,2b) = 2
dir. O halde d bir ortak bolen oldugu i¢in 2a ve 2b
nin obebi olan 2 yi de bdlmek zorundadir. O halde
d=1 veya d=2 olabilir.

Soru 2) 3 modunda 1 kalanini veren her asal
sayinin (7, 13, 19, 31 vs. gibi) aslinda k bir
tamsay! olmak lzere 6k+1 seklinde olmasi
gerektigini agiklayiniz. (20 puan)

p=3n+1 olsun. n tek ise p c¢ift olacagindan n
¢ift olmalhdir. n=2-k , kK €Z denirse p=3-2.k +1
olur.

Soru 3) N=13+24 + 35 + ..+ 2n(2n+2)
toplaminin 67 ile béliinebilmesi igin n en az kag
olmalidir? (20 puan)

N:1.3+2.4+...+(2.n_1).(2.n+1)+...+
24+46+---+2:n-(2n+2)

=3 (4-k2-1)+(4-K2+4k)
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yazilabileceginden N nin 67 ile boliinebilmesi i¢in
carpanlardan birinin 67 veya kati olmasi gerekir. En
kiicik n degeri soruldugundan, bu carpanlardan
birinin 67 olmasi n = 67 , n =33 veya n = 15 i¢in
miimkiindiir. O halde aranan en kiiciik n degeri n =
15 dir.

Soru 4) n bir dogal sayi olmak lizere A=3n +2
seklindeki her sayinin ayni tiirde bir asal
garpaninin bulundugunu gésteriniz. (20 puan)
A=3n+2=p*-p,“-...-p,“ diyelim. pi lerden
hicbiri 3 olamaz. Ciinkii A 3 ile boliiniince 2
kalanin1 vermektedir. O halde her bir pi ya 3.s+1
yada 3:s +2 bigimindedir (s €N ). Eger pi lerin
hepsi 3-s + 1 seklinde ise A da ayni bigimde
olacaktir. O halde en az bir pi c¢arpanm1 3-S + 2
seklinde olmalidir.

Soru 5) 2x + 3y + 4z =1 () lg degiskenli

lineer kongriansinin ¢ozim sartini ifade
ediniz. ¢oziim kimesinin ka¢ elemanl
oldugunu  belirleyiniz.  ¢ozim  kimesini

bulunuz. (20 puan)

Iki degiskenli kongriianslara benzer olarak verilen
kongriiansin ¢oziim sartinin (2,3,4,5) | 1 oldugu
sOylenebilir. Burada

2X =6 -8y -4z (5)
X=3-4y-2z (5)
yazilabileceginden her (y , z) ¢ifti i¢in bir ¢oziim
elde edilecektir. O halde 5x5 = 25 adet ¢6ziim
ticllisii mevcuttur. y ve z ye 5 modundaki degerler
verilerek ¢oziim kiimesi
¢={(3,0,0),(4,1,0),...(4,4,4)}
seklinde bulunur.
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