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Soru 1) Mertebesi boyutunun iki katina esit
olan kose sayisi en kiigiik basit grafi bulunuz
ve ¢iziniz.

Basit graflarda m < n(n-1)/2 oldugunu biliyoruz. n
= 2m oldugundan m = n/2 degerini ilk esitsizlikte
yerine yazarsak n/2 < n(n-1)/2 ve béylece n > 2
elde edilir. Yani en kiigiik n degeri 2'dir. n = 2 igin
m = 1 olup aranan graf P; patika grafidir.

Soru 2) 15 kenarli ve 13 koseli bir grafta 1.,
2., 3. ve 4. dereceden en az bir en ¢ok 4 tane
kose bulundugu biliniyor. Derecesi 1 olan 4
tane, derecesi 4 olan 2 tane kose varsa
derecesi 2 ve 3 olan koselerin sayilarini
bulunuz.

Aranan sayilar x ve y olsun. Dereceler toplami
kenar sayisinin iki kati oldugundan 4.1+ 2-x + 3y +
24 = 2-15 = 30 denklemi ve boylece 2-x + 3y = 18
elde edilir. Bu denklemin pozitif tamsay: olan ve
dortten biiyiik olmayan ¢oziimlerini ariyoruz. Bu
da x = 3 ve y = 4 olarak bulunur. x = 6 ve y = 2
¢oziiminde x>4 oldugundan bu ¢oziim aranan
sartlara uymamaktadir.

Soru 3) Boyutu mertebesinden bir eksik olan
baglantili ve basit graflarin ortak ozellikleri
nedir? Agiklayiniz.

m = n-1 veriliyor. n = 2 iken m =
grafi elde edilir. n = 3 iken m = 2 olup P; patika
grafi elde edilir. n = 4 iken m = 3 olup P, patika
grafi veya S, yildiz grafi elde edilir. n = 5 iken m =
4 olup Ps patika grafi, Ss yildiz grafi veya

1%

elde edilir. Bunlarin tiimiiniin ortak ézelligi kapali
bir yiize sahip olmamalaridir.

1 olup P patika

Soru 4) W, tekerlek grafinin bagimsizlik
sayisi 3 ise n sayisi hangi degerleri alabilir?

W, tekerlek grafi, S, star grafinin etrafina bir
Cni devir grafi  konulmasiyla elde edilir.
Bagimsizlik sayisini  hesaplarken tim diger
koselere komsu olan merkez koseyi alamayiz. Yani
Cn1 lizerindeki koselerden birbirine komsu
olamayan en yiiksek sayidaki koseyi segcmeliyiz.
Bu sayi da (n-1)/2'nin tamdegeridir. O halde [|(n-
1)/2[] = 3 denklemini ¢6zmeliyiz. Budan= 6 ve 7
i¢in saglanir.

Soru 5) T75 larva grafinin deviri lizerinde
bulunan ve derecesi 2 olan koselerden iki
tanesini  bir  kirisle  birlestirdigimizde
olusacak  grafin  kutuplasma  sayisinin
alabilecegi degerleri bulunuz.

Bahsedilen devir 7 uzunlukludur ve bir késenin
derecesi 3, digerlerinin 2'dir. Yedigenin i¢ine bir
kiris gizilince K4 tam grafini bulunduran bir graf
elde edilemeyeceginden kutuplasma sayisi en ¢ok
3 olabilir. Eger aralarinda bir kose bulunan iki
koseyi birlestirirsek bir li¢gen (Ks) elde edilir ve
bu durumda aranan sayi 3 olur. Eger bunun
disinda bir birlestirme yaparsak bir li¢gen elde
edilemez ve kenarlardan (Kz) dolay: kutuplasma
sayisi 2 olur.

Siire 50 dakikadir. Bagarilar. inc




